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* Czas na zadawanie pytan: pierwsze 30 minut.

* Odpowiedz bez uzasadnienia nie jest rozwigzaniem. Im wigcej komentarzy, tym lepie;j.

* Czas pracy to 120 minut. Powodzenia!

1. Tréjki, széstki i dziewiatki

Wszystkie liczby catkowite od 1 do 9 moga zostaé
rozmieszczone na planszy 3 x 3 (jak pokazano na
diagramie, kazda litera oznacza inng cyfre) w taki
sposéb, aby suma liczb w kazdym rzedzie, w kazdej
kolumnie i na kazdej przekatnej byta

wielokrotnoscia 9.
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a. Podaj przyktad prawidtowego wypeinienia
diagramu z 6 w $rodku.

b. Udowodnij, Ze liczba znajdujaca sie w samym
$rodku diagramu (oznaczona na diagramie przez E)
musi by¢ wielokrotnoscia 3.

2. Eukaliptusowa odliczanka

Koalowa mama wymyslita dla swoich dzieci -
blizniakéw Antka i Bartka gre. Do gry przygotowata
gatgzke z drzewa eukaliptusowego z 30 lis¢mi.

Zadanie polega na odrywaniu lisci eukaliptusa z
gatgzki. Kazdy z graczy w kazdym swoim ruchu
musi oderwac jeden, dwa, trzy albo cztery liscie
(sam decyduje o tym, ile lisci oderwie). Nastepnie
podaje gatazke przeciwnikowi. Liczba oderwanych
w danym ruchu liéci jest jawna dla obu graczy.
Gracz, ktéry bedzie musiat oderwac ostatni li$¢ z
gatgzki przegrywa.

Gre rozpoczyna Antek. Czy ktorys z blizZniakow jest
w stanie sterowac przebiegiem gry tak, aby
zapewnic sobie zwyciestwo, niezaleznie od tego, co
zrobi jego brat? Odpowiedz uzasadnij.

3. Lilie wodne

Wiadomo, ze liczba lilii wodnych na jeziorze
podwaja sie kazdego dnia.

0Od pojawienia sie pierwszej lilii w ciggu 20 dni cate
jezioro zostanie pokryte kwiatami, tak zZe trudno
bedzie w ogo6le dostrzec tafle wody z pobliskiego
wzgo6rza. lle dni trzeba na pokrycie jeziora
kwiatami od dnia, w ktérym mozna policzy¢, Ze
kwiatow jest wiecej niz 50, ale mniej niz 1007

4., Skarbnik

Tylko jeden z chtopcow: Adas, Bartek, Czarek,
Daniel jest skarbnikiem.

Doktadnie jeden z nich zawsze méwi prawde,
pozostali zawsze ktamia.

Nauczyciel zapytat, ktéry z nich jest skarbnikiem?
Ada$ odpowiedziat: Daniel jest skarbnikiem.
Bartek powiedzial: Ja nie jestem skarbnikiem.
Czarek stwierdzit: Ja nie jestem skarbnikiem.
Daniel powiedzial: Czarek jest skarbnikiem.

Kto jest skarbnikiem? Uzasadnij swoja odpowiedz.

5. Psy na spacerach

Kazda z dziewieciu dziewczat bierze swojego psa na
spacer w kazdy z kolejnych czterech dni. Spaceruja
po trzy wedtug takiej zasady, ze zadne dwie
dziewczeta nie pojawig sie wiecej niz raz w tej
samej trojce.

Uzupetnij ponizsza tabele - przyktadowy
harmonogram spaceréw.

dzien 1

dzien 2

dzien 3

dzien 4

6. Pobudka Koali

Koala obudzit sie o godzinie, ktora jest sumg czasu
pozostajacego do potudniai 10/17 czasu jaki
uptywa od poétocy.

Wyznacz godzine, o ktérej obudzit sie Koala z
doktadnos$cig do minuty.

7. Chtopcy z mojej klasy

W klasie jest 20 chtopcdw. Czternastu ma
niebieskie oczy, dwunastu - ciemne wtosy,
jedenastu to jedynacy, a dziesieciu lubi hokej na
trawie.

Do ilu co najmniej i do ilu co najwyzej chtopcéw
pasuja wszystkie powyzsze cechy?



8. Trzy liczby trzycyfrowe

Trzy misie koala: mi$ Adas, mi$ Bartek i mis Darek
znalazty 9 szesciennych drewnianych klockéw
podpisanych cyframi od 1 do 9. Kazdy klocek miat
napisang innga cyfre. Misie wziety po 3 klocki i
utozyty (kazdy ze swoich klockéw) liczby
trzycyfrowe. Misie zaobserwowaty, ze liczba
utworzona przez Darka jest trzy razy wieksza od
liczby utoZonej przez Bartka, a liczba Bartka jest
pie¢ razy mniejsza od liczby uloZonej przez Adasia.
Jakie liczby trzycyfrowe utozyt kazdy z misiow?
Uzasadnij, ze to jedyna mozliwos¢.

9. Eksperyment

Ania i Piotr uwielbiajg eksperymenty
matematyczne. Roztozyli 25 kart do gry w
Piotrusia, jedna obok drugiej, koszulkami do géry:
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Ania odkryta co druga karte z szeregu (2. karte, 4.
karte, 6. karte itd. ).
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Nastepnie Piotr zmieniat strony co trzeciej karty,
poczawszy od 3. W szeregu - karte potozong
koszulka do gory ktadt odkrytg, a jesli karta byta
odkryta (przez Anie), to ktadt jg koszulka do gory.
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Z kolei Ania przystapita do zmiany strony (awers -
rewers) co czwartej karty, poczawszy od 4. karty w
szeregu.
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Swoj eksperyment kontynuowali: zmieniali strony
co pigtej karty z szeregu, p6zniej co szdstej karty,
itd.

W ostatnim etapie Ania zmienita strone wylacznie
25. karty w szeregu.

a. Jak wowczas wyglada szereg kart? Ktdre sg
potozone odkryte, a ktére potozone koszulkg do
gory?

b. Jak wygladatby szereg kart po wykonaniu
podobnego eksperymentu z talig 52 kart?
Odpowiedz uzasadnij.

10. Gra na kwadratach
W grze uzywa sie 16 kart przedstawionych ponize;j.
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Celem gry jest odpowiednie utozenie jak
najwiekszej liczby sposréd tych kart na polach
planszy 4 x 4 (po jednej na pole) - karty musza by¢
dopasowane kolorami przy krawedzi pol, tzn. jasna

cze$¢ karty nie moze graniczy¢ z ciemna.

Karty mozna obracaé. Nie wolno dwa razy uzywac
tej samej karty.

Uwaga. Niepoprawne utozenie dwdch kart jest
przedstawione ponizej po lewej. Poprawne

utozenie tych dwoch kart (po obrocie) jest
przedstawione po prawe;j.
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UtdZ poprawnie jak najwiekszg liczbe kart. Da sie
utozy¢ ich nawet 16.
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